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Unidad 3. Ecuaciones Lineales

Quaciones contienen variables'que son

\

S\'~Q‘|b0|os que representan numeros, la )

2 . , 4\
denominadas soluciones o raices son aquelfos
dres de las variables que hacen que la

igua daT sea\\Qrdadera.

Las ecuaciones lineales son aquellas de la forma
ax+b=c. Donde x corresponde a la variable y tanto

a,b,c a numeros reales.
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Propiedades de la igualdad

Dos ecuaciones con exactamente las mismas soluciones se
denominan ecuaciones equivalentes. Para solucionar
ecuaciones lo que buscamos es encontrar la ecuacion
equivalente mas sencilla posible. Esto es posible por las

siguientes propiedades

De clic en la imagen para ampliar la informaciéon

Igualdad suma: Al sumar (o restar) la misma cantidad a ambos
lados de la igualdad da una ecuacién equivalente, es decir:
A=B & A+C=B+C )

Igualdad producto: Al multiplicar (o dividir) la misma cantidad a
ambos lados de la igualdad da una ecuacién equivalente, es decir:

, A=B © AxC=Bx*C )
Asi que cuando decimos rusticamente “el 5 pasa a restar”
realmente lo que hacemos es sumar -7 a ambos lados de la igualdad.




aguellos con variables a un lado y aquellos que
no, al otro.

X |
o0
xl){‘/ Primero hariamos operaciones para dejar todos
°4°"J

ESTRATEGIA DE LA

SOLUCION
La estrategia para solucionar
todas las ecuaciones lineales Segundo dividiriamos a ambos lados por el
corresponde a, encontrar la coeficiente que acompafa a la variable.

ecuacién equivalente tal que la

variable quede sola a un lado,

de manera general siempre se
realizara lo mismo.

5 _1 i _1 7 1 . 4x—1x_

Xo="=Xx X 2x—zx 5 > =
3 3 2 -14
—x==-7 & =—x¥x=—==T7Tx=- Sx=—
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Ecuaciones cuadraticas

Las ecuaciones cuadraticas corresponden a aquellas
de la forma

ax°+bx+c=d

y a diferencia de las ecuaciones lineales,

estas poseen dos respuestas.
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Propiedad producto cero

;Cuando el producto de dos numeros reales da
como resultado el 0?

La respuesta de esta pregunta es, cuando
alguno de los dos es cero. Esto es:

A*xB=0 A=00B=0

Vale la pena aclarar que A,B pueden ser nimeros
o expresiones algebraicas y retomaremos esta

idea mas adelante.
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Estrategia de solucion

A diferencia de las ecuaciones lineales, para las cuadraticas tenemos mas de una forma de solucionarlas, la
primera y la mas general para solucionarlas corresponde a la aplicacion de la formula cuadratica, se aplica a

expresiones de la forma ax®+bx+c=0.

1. Note que todas las ecuaciones cuadréticas las podemos llevar a esta forma, si tenemos ax?> + bx +c=dy

restamos d a ambos lados tenemos la ecuacién equivalente ax? + bx + (¢ —d) = 0




. . . . —b+Vb2-4ac
2. Si escribimos s = ¢ — d tenemos ax? + bx + s = 0. Estas expresiones satisfacen x = —a donde

una respuesta sera dada por la raiz positiva y otra por la raiz negativa siempre y cuando se tenga que b? —

4ac = 0, en caso contrario no tendria raices en los nimeros reales.

Ejemplo

x? + 5x = 24 lo primero que debemos hacer es llevarla a la forma que necesitamos, asi obtenemos x? + 5x —

24 = 0y aplicamos la formula cuadratica

—5+./(5)>—4(1)(-24)
= 2




Ahora siaplicamos la factorizacion y la propiedad producto

cero en el siguiente ejemplo

x°+x—-12=0
x+4)(x—-3)=0

De donde tenemos x + 4 = 0 0 x — 3 = 0 estas son dos ecuaciones lineales cuya soluciones x = —4 0 x = 3 las

cuales son las raices de nuestra ecuacion original.
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Sistemas de ecuaciones

Un sistema de ecuaciones lineales es un

conjunto de ecuaciones lineales con las

mismas incognitas y las soluciones deben
satisfacer a cada una de ellas. Los que
abordaremos aqui corresponden a los
sistemas 2x2 es decir que poseen dos
incognitas y por lo tanto debe haber como
minimo dos ecuaciones para resolver.
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Soluciéon de un sistema de ecuaciones

Veamos que es y que no es una solucion a un
sistema de ecuaciones lineales, iniciemos con que
no es solucion, para ello consideremos el siguiente

sistema de ecuaciones



Tomemos en b primera
ecuacion
x=4 vy y=3 asi 2(4)-3=8-3=5
sin embargo, b segunda
ecuacion quedaria como
4+4(3)=16 y por b tanto estos
dos valores no serian solucién
a sistema de ecuaciones.

Por otra parte, si tomamos
x=3 y y=I| tenemos para b
primera ecuacion 2(3)-1=6-1=5
y para b segunda 3+4(1)=7 con
b cual esos dos valores si
serian solucion a sistema de
ecuaciones
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Método de igualacion, sustitucion y eliminacion

Método de sustitucion _

Despejaremos una variable en cualquiera de las dos ecuaciones y reemplazaremos en
laotra, asi quedara una ecuacién lineal. Por Ultimo, reemplazamos el valor obtenido en |a
ecuacion que despejamos y asi habremos encontrado la solucion al sistema.

2x+y=1
3x+4y=14

Despejaremos lay en la primera ecuacion, sin embargo, también pudimos despejar la x asi y=1-2x
y sustituimos este valor en la segunda ecuacion 3x + 4(1 — 2x) = 14 solucionando esta ecuacion lineal

tenemos x = —2 reemplazando en la ecuacion que despejamos tenemos quey = 1 — 2(—2) = 5.

Método de igualacién —

De forma similar despejaremos una de las variables, sin embargo, en este caso en ambas
ecuaciones lineales y resolvemos la ecuacion lineal resultante.




2x+y=1
3x+4y =14

Despejemos la x
en ambas
ecuaciones (por
variar) asi tenemos

de la primeray
segunda ecuacion
respectivamente

3-3y=28-8y

5y=25 & y=

De nuevo,
reemplazando en
cualquiera de las dos
que despejamos
inicialmente

1-5
|| *=7 =72 |

Eliminacion _

o



= Para este método tratamos de
3x+2y =14 combinar las dos expresiones
x—2y=2 usando sumas o restas para
eliminar variables.

Si sumamos de forma horizontal, con los
términos semejantes tenemos

Bx+x)+QRy—2y)=14+2
4x=16 & x=4

Reemplazando en cualquiera de las dos ecuaciones,
en este caso en la segunda tenemos:

4-2y=2o 4-2=2y o y=1
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