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Unidad 1. NGimeros Reales

Es necesario dominar estos conceptos y conocimientos
técnicos paranoincurrir en errores en el desarrollo de los

cursos posteriores.
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Propiedades de los numeros reales

El conjunto de los nimeros reales estd compuesto por los siguientes
subconjuntos: Los naturales, los enteros, los racionales y los

irracionales. Siguiendo el siguiente diagrama de Euler.

De clic en la imagen para ampliar la informacién

RACIONALES m m. IRRACIONALES

Representados por: Representados por: Representados por: Son aquellos
:Z N numeros que no son
racionales.

1 8 -03,-2,-1,0,1.2, Y7
= 7.16?::)7.17,0.6, 5 12345,.. V3,V5,V2,n




Los niumeros se originaron para suplir distintas necesidades, por

ejemplo:

||||||||||||||||

||||||||||||||||

||||||||||||||||

||||||||||||||||

Racionales
libra de queso”

Para segmentaciones,

T
—5c 3
M o-o0.
n o's5
n%dq
O.Ime
=032
O Es3
O coc
g 8
S O +—



Todos estos, al conformar los nimeros reales cumplen las siguientes propiedades:

Conmutativa: Esta propiedad nos indica que, al cambiar el orden de los
términos, no afecta el resultado y aplica tanto para la multiplicacién como

para la suma.

a+b=b+a a*b=b*a

3+2=2+3 3*4=4*3

Asociativa: El resultado de la suma o multiplicacion de 3 nimeros es el

mismo sin importar cuales dos se operan primero.

a+(b+c)=(a+b)+c a*(b*c)=(a*b)*c

1+(2+3)=(1+2)+3 3*(475)=(3%4)*5

Distributiva: Al multiplicar por la suma de dos niimeros es igual a

multiplicar por cada uno y luego realizar la suma.

a(b+c)=ab +ac

3x+1)=3x+3
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Adicion y sustraccion

Como vimos en la anterior seccion, hay distintas propiedades para los nimeros reales; sin
embargo, estas no estan limitadas Unicamente a las anteriormente mencionadas. Una de las mas
importantes, y donde frecuentemente se cometen errores sin importar el nivel de las

matematicas que estemos manejando, corresponde a las leyes de los signos.




Suma Multiplicacion

Inverso

aditivo Distributiva

SUMA

El O es un numero muy importante ya que sin importar que valor estemos operando, dicho valor no cambiara, esto es:

a+0=a



+ X

Suma Multiplicacion

Inverso

aditivo Distributiva

©

DISTRIBUTIVA

Esta primera propiedad es fundamental ya que podemos ver el =" como el niimero -1, si utilizamos la distributiva

tenemos:

- (a +b) =-a- by - (ab) = (-a)b =a (-b) también tenemos que (- a)* (-b) =aby con esto -(-a)= (-1)(-0)
=1*a=a



+ X

Suma Multiplicacion

INVerso pistributiva

INVERSO ADITIVO

Todo nimero real, tiene un inverso aditivo denotado por =d que satisface

a-+ (-a) = O de manera que podemos ver la sustraccion como la suma por una cantidad negativa, lo que es

en otras palabras a-b = a + (-b)



Suma Multiplicaciéon

Inverso

Sl Distributiva

MULTIPLICACION

. , . . . ., , * —_
Existe un nimero que realiza lo mismo, es decir al operar el valor no cambiard y este es el 1 asi d 1 =a

CONTINUAR
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Multiplicaciony division

De forma similar a lo desarrollado para la suma, para la multiplicacién existe un nimero especial

., PP —_
que al operar el valor no cambiaray estees el 1, asi d 1 =a.

Asicomo vimos a

Todo nimero real 1 la resta como una Us%la_lmente la a a corresponde al
tiene Inverso — suma, podemos ver -h=a* 1 escribimos como ——  numeradory b al
multiplicativo que a = la divisién comouna  @+0 = @& b y hace referencia denominador.
cumple a multiplicacién de la al cociente entre Ademés, es
siguiente manera ayb evidente que
a
2 -a

1

Para poder trabajar con estas fracciones y con los demds nimeros al simultaneo, seguimos las

siguientes propiedades:

Multiplicacién —



Si queremos multiplicar dos fracciones, multiplicamos sus numeradores y hacemos el cociente con la
multiplicacién de sus denominadores.

a,c_a‘c
b d b*d
3 1 3
—_— — —
4 7 28

Division —

Vedmoslo de dos maneras distintas:

e Laprimera por medio de laley de medios y externos bien conocida como la oreja ( Formada al indicar las
operaciones por flechas).

e Lasegundaarealizar la multiplicacion en cruz, s decir numeradores por denominadores.

Primera | Segunda
I
a |
b ad | a . ¢ ad
C pe i b d~ cb
d |

Suma

La suma es quizéas la operacién méas peculiar de las fracciones en caso de que los denominadores sean
distintos, para ello aplicamos la denominada "carita feliz" que corresponde a multiplicar numeradores con
denominadores, sumarlos y hacer el cociente con el producto de los denominadores, por raro que suene esto
veamoslo.

a , c _ad+ch
b d bd
Asi cuando poseen el mismo denominador es

a b a+b

+ =
C C C
Evitar cometer el siguiente error
a a a
—_— — —
b+c b c

Esto NO es cierto, asi que es importante tener cuidado
e identificar cdmo funcionan las propiedades.



Simplificacion _

Cuando el numerador y el denominar poseen factores en comun, los podemos cancelar.

ac

bc

a
b
Equivalencia —

Como consecuencia de la simplificacion tenemos fracciones equivalentes como veremos a continuacion.

3 1
9 3
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Exponentesy radicales

En el desarrollo técnico de los problemas que se afrontaran
en matematicas es necesario realizar procesos validos,
ordenados y claros, puesto que un error en el manejo
podria estropear al buen trabajo realizado hasta ese

momento

Es necesario conocer como podemos manipular las distintas
expresiones que nos encontraremos a lo largo de los distintos
cursos que involucren a las matematicas, por eso en esta unidad se

abordaran las leyes de los exponentes y su relaciéon con los radicales.
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Leyes de los exponentes

Cuando hablamos de exponentes, estamos hablando de la
potenciacion que corresponde a multiplicar un

determinado numero de veces el mismo término.

De clic en la imagen para ampliar la informacién

n
Q =ax*xa*a*,..xa
La potencia n-esima corresponde a multiplicar n veces a

A

( . 2
n a
Exponente Base




De clic en la imagen para ampliar la informacién

Suma de
exponentes

Resta de
exponentes

-

Identidades
matematicas

Si multiplicamos dos términos, con la misma
base se sumaran los exponentes

a*x g™ = qntm

Ocurre al hacer el cociente entre dos términos
con la misma base am

— am—-n
an a

Potencia de
un producto

Es la multiplicacién de cada
miembro del producto con el
exponente correspondiente, esto
corresponde a

(a*b)'=a™ xb"

n

® =5

Multiplicacion de
exponentes

.

CONTINUAR

Cuando ocurre la multiplicacién de
exponentes es que tenemos una potencia

de una potencia g e
(@t =a
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Propiedades de las raices

Asi como la suma tiene a la resta como operacion contraria, la
multiplicacion a la division. Para la potenciacion es la radiacion.
Veamos primero el caso mas popular, el cual corresponde a la

raiz cuadrada, que se define de la siguiente manera:

va=b - b*=acona=0

Aqui es importante tener cuidado, ya que por ejemplo



¢Qué niumero
al“elevarlo”
ala2esé4?

£¢Qué nimero

con exponente 2
es 4?

éCudl eslaraiz

de 4?

La mayoria de los estudiantes diran sin dudar que ese
numero es 2, sin embargo -2 también satisface la definicion
anterior.

Contamos con dos respuestas al hacer la raiz cuadrada una

positiva y una negativa. Por esto usualmente denomina raiz

principal a la respuesta positiva. Por ultimo, es importante

destacar el valor absoluto el cual corresponde a la raiz




cuadrada de un numero al cuadrado, este concepto lo

abordaremos en una unidad posterior.

e +

Numero que al Simplificando
elevarloalan

dax

Raiz n-esima

de x

Con esto, podemos aplicar todas las leyes de los
exponentes a los radicales.

CONTINUAR
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Racionalizacion

Frecuentemente nos encontraremos con radicales en los
denominadores, y usualmente sera util no tenerlos en esta posicion, el

proceso de racionalizacion permite hacer esto, consiste en multiplicar por el

radical adecuado arriba y abajo, v€amos un par de ejemplos:
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Logaritmos y exponenciales

Finalmente las ultimas operacién que podemos realizar con

los nimeros reales corresponden a:

Exponenciacién Logaritmacion

Son operaciones contrarias,
asi como la potenciacién es a la radicacion

Estas seran fundamentales a lo largo de los

distintos niveles de las matematicas y por eso
MisMmo es necesario conocerlas desde el inicio.
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Definicion y propiedades de los logaritmos

Leemos log,, a como: éA que exponente se debe elevar a b para obtener a? veamos un ejemplo

log,8 =3 yaque23 =8.
Por lo tanto, los logaritmos cumplen la siguiente relacidn:

logpa=c < b°=a

El numero b se denomina base, a corresponde a el argumento. Con esto pasaremos para una de las

propiedades mas usadas y relevantes de los logaritmos, la llamaremos como “Bajar el exponente” ya que:

logpa® =clog,a

Con esto, es evidente que logy, b¢ = clog, b = ¢(1) = c y como cualquier nimero distinto de 0 elevado ala 0

es uno, tenemos que log, 1 =0



Logaritmo de un cociente —

El aplicar logaritmo a una fraccidn, es equivalente a realizar la resta del logaritmo del numerador con el logaritmo

del denominador log,, (%) =log, a —log, c

Logaritmo de un producto —

Similarmente, al aplicar logaritmo a un producto corresponde a realizar la suma de los logaritmos de los términos
del producto log.(ab) = log. a + log. b

En ocasiones nos encontraremos logaritmos escritos de |a siguiente manera log a y corresponde a log,, a.
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Logaritmo y exponencial natural

Existe un numero especial, utilizado en muchos campos de
las matematicas y este corresponde al nUmero de Euler

denotado como e.

Al tener este nUmero como base del logaritmo,
Euler = e diremos que este corresponde al logaritmo natural

logeca=Lna

Aplicamos lo que llamaremos un
cambio de base por medio de la
Simplificando siguiente relacion

logya = P

iPara explorar!



Amplia las tematicas vistas ingresando a las

siguientes paginas :

Julioprofe. (17 de sept de 2024). PRODUCTO DE MATRICES - Ejercicio 5
(con CASIO Classwiz fx-991LA CW). [Video]. YouTube.

IR AL LINK

MateFacil. (12 de noviembre de 2021). ;SABES DE DONDE SALEN LAS
FORMULAS DE AREAS? Aqui te lo EXPLICO. [Video]. YouTube.

IR AL LINK

Duenas,H.Rubio,|.(2015).Cdlculo diferencial en una variable. Universidad

Nacional de Colombia

IR AL LINK

CONTINUAR



https://www.youtube.com/@julioprofe
https://www.youtube.com/@MateFacilYT
https://repositorio.unal.edu.co/bitstream/handle/unal/78072/9789587756173.pdf?sequence=1&isAllowed=y
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